6

INTEGRALES

PriviTIvA E INTEGRAL INDEFINIDA

Sea f una funcién continua definida en el intervalo [

a) Una primitiva de f es una funcién F' que cumple
F'=fenl.

b) Al proceso por el que se obtiene F' a partir de f se
le llama integracion.

c¢) Cualquier primitiva de y = f(z) es de la forma
y=F(z)+C donde C es una constante
cualquiera.

d) Esto se expresa con la notacién de Leibnitz:

/f(w) de =F(z)+C

y se dice que la integral indefinida de y = f(z) es
y=F(x)+C.

LINEALIDAD

Si f y g son funciones continuas definidas en el
intervalo I, para todo par de nimeros o y 3 es:

[lat@) + 89 de = a [ f@)ds+ 6 [ (@) ds

TaBLA INTEGRALES (SIMPLES)

kde =kx+C
"dr = —— ! 2"+ O (n#£ 1)
n+1
dz =In|z| + C
e"de=e"+C

cosxdx =senz + C

senxdx = —cosx + C

\\\F\\

TaBLA DE INTEGRALES COMPUESTAS

De la Regla de la Cadena se deduce:

/u’(w) ) dg = @) 4 ¢
/u’(z) cosu(x)dr = senu(z) + C

/u’(:c) senu(z)dr = —cosu(z) + C

REGLA DE BARROW

Si es f una funcién continua en el intervalo [a,b] y F
es una primitiva suya, entonces es:

b
[ 1=F0)-r@

PRropPIEDADES BAsicas

Aditividad respecto del intervalo

Sies f continua en el intervalo [a,b] y ¢ es un punto
de este intervalo:

LU=£3+13

Linealidad respecto del integrando

Si f y g son funciones continuas en [a,b] y oy /5 son
constantes, entonces

Alﬁ+5@=aé?+ﬁél

CALCULO DE AREAS

Sea y = f(x) es una funcién continua en el intervalo
[a,b] y consideremos el recinto & delimitado por la
grifica de f y el eje de abscisas entre x = a 'y « = b.

Si f > 0en]a,b] entonces

b
= [1
Si f <O0en]a,b]entonces
b
_ / f

Si f>0en[a,cly f <O0en]c,b]entonces:

/u’(x) u(z)" de = nj— lu(a:)"'H +C (n#-1) / / f
u,(x) = IMju\xr
/u(z) dz = Infu(z)| + C
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6 INTEGRALES

AREA ENTRE DOS CURVAS

Sean f y g funciones continuas como en la gréfica:
N

A : y=g(x)

~

El area del recinto dibujado, que se forma entre los
puntos de corte de ambas gréficas, viene dada por

() = | -9
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