Nombre: 1°

Funciones: conceptos, graficas y operaciones

x Ejerciciol [4'5]: La grdfica de la funcién y=f(x) es la mostrada a continuacién. Responde
razonadamente a las cuestiones siguientes:

4 a) Obtén laimagende x=0 y de x=4.
b) (Cudl es la anti—-imagen de y = 3?
3 N
\
\ ¢) (Cuadl es su dominio?
2
/ d) Indica su recorrido.
i e) Estudia la monotonia de la funcién.
. | D (Cuiles son sus extremos?
2 il 0 1 2 3 4 i
g) Seifala en qué intervalos es positiva y negativa.
il
/ h) ;Cudl es la tendencia de la funcién cuando
P x—+owo ?¢Ycuando x— - ?
/ . i) Estudia la continuidad de f.

x Ejercicio 2 [1'5]: Dibuja la gréfica de la funcién f definida por:

(o X—=2x si x<2
flxl= .
—x+3 si x=2

x Ejercicio 3 [3]: Considera las funciones siguientes:

flxl=x+1 . glxl=vV2x—8 y h(x)=%

a) Caleula (f—h)(=1) y (fog)(4)

b) Halla ]; (x) y su dominio.

c) Obtén (gof)(x) 'y sudominio.

x Ejercicio 4 [1]: Plegando un alambre de x centimetros construimos un cuadrado. Expresa la longitud de
su diagonal en funcién de x .
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x Ejercicio 1:
a) Enla grifica vemos que si x—0 setiene que P=(x,y)—(0,1) . Asi, resulta ser:
si x—0es y—1
o lo que es igual:

lim f(x)=1

x—0
En la grifica vemos que si x—3 setiene que P=(x,y)—(3,2) . Asi, resulta ser:
si x—>3es y—2
o lo que es igual:

lim f(x)=2

x—3
En la gréfica vemos que si x—3 la funcidn se va al infinito, debiendo distinguir los laterales:
si x—2—esy——o y six—2+es y—>+o©
o lo que es igual:

lim f(x)=—o y lim f(x)=4o

x—2— x—2+

b) Observamos en la grafica que la funcidén sélo es discontinua para x =2 (con discontinuidad de salto
infinito) y para x =3 (con discontinuidad de agujero o evitable).

c) En la gréfica observamos las siguientes tendencias en el infinito:

sSix—>—wesy—2 y six—>+owes y—l
o lo que es igual:

lim f(x)=2 y lim f(x)=1

P Xt
d) La curva tiene las siguientes asintotas:
Horizontales:
y=2(para x——o )
y=1(para x—+w )
Verticales:
x =2 (pues aqui tenemos una discontinuidad de salto infinito)
a) Observamos en la grafica los puntos correspondientes:
x=0 — y=4
x=4 — y=~2725
b) Observamos que hay sélo un punto en la grifica cuya ordenada es 3, asi:
y=3 « x=-1

¢) El dominio es el conjunto de los valores x para los que existe y. Apreciamos que hay gréfica para todo
nimero real excepto para x = 1 (hay un agujero: dicho punto va abierto):

D=R—|1|=(-00,1|U[1,+x|

d) El conjunto de imégenes es el formado por todos los valores y que van desde menos infinito hasta y = 4
(incluido). Asi:

R=(-w,4]
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e) Sefialamos en un esquema los intervalos en los que crece y decrece la funcién representada:
y7 y y

(]
L |
x=0 )C=1

f) Extremos:
Miéximo (0,4) :es y=4 el valor mdximo, que se alcanza para x = 0.
Minimo no hay, pues la funcidn baja hasta —oo

g) Sefialamos en un esquema los ceros y los intervalos de signo de la funcién:

- 0 4 +
I O\
L U
x=—2 x=1

h) Las tendencias de prolongacién hacia la izquierda y hacia la derecha son:
six—o—wesy—>—o y six—towoesy—2
i) La grafica es continua en todo punto, salvo para x = 1, donde presenta una discontinuidad de agujero.
x Ejercicio 2:
b 2

La grafica se compondra de un trozo de pardbola (con vértice en xv=2—=5=1 )para x<2 ,asi
a

como de un trozo de recta para x=2 . Con unas tablas de valores adecuadas:

\_

x Ejercicio 3:

(D h(—1)=0— =gl L
B (F=h)(=1)=f (=) =h(~1)=0-—5=0-3=—
(fog)(4)=f[g(4)]=f(0)=0+1=
El esquema de esta composicion es:
8

x=4 — 0 —— y=1

| I
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b) La férmula que define el cociente es:

F) _pyp). 22 _(x=1)(3x-6) _3x"~3x-6
g(x) 3x—6 x—=2 x—2

El denominador no puede ser cero:
x—2=0 —» x=2
Asi:
D=R-2
¢) La férmula que define a la funcién compuesta es:
(g0 f)(x)=g|f (x)}=g(x+D)=V2(x+1)-8=122-6

El radicando no puede ser negativo:

2x—6=0
Resolviendo la inecuacién:
D= [ 3,+ oo)
x Ejercicio 4:
El perimetro del cuadrado serd
pP=x

Como el cuadrado tiene cuatro lados con igual longitud, cada lado medird

==
4
Ahora, tenemos:
d X
4
X
4
Por el Teorema de Pitdgoras:
dedlx) 2] o 2 V2
4 4 16 4
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