1 O INTRODUCCION A LAS DERIVADAS

RecTA TANGENTE

Idea intuitiva: la recta que s6lo roza a una curva en P
y a ningtn otro en su cercania se llama tangente en P,

En un recorrido, la tangente es la recta de escape ante
la salida de un mévil. Requisitos de existencia:

1°. Continuidad.
2°. Suavidad: pendientes laterales coincidentes.

Cuando en una grédfica hay continuidad pero no
suavidad en P se dice que éste es un punto anguloso.

La pendiente de la tangente estd relacionada con
ciertas caracteristicas de las curvas suaves:

« Sila curva crece la pendiente es positiva.
+ Si la curva decrece la pendiente es negativa.

« En los extremos la pendiente es cero.

DERIvADA

Decimos que f es derivable para z = a si y = f (x)
tiene tangente para z = a, llamandose entonces a su
pendiente derivada de f en x = a. Y se escribe:
f(a)=m
A la funcién z — f’ () se le llama funcién derivada.
derivable = suaaaave.

Ideas importantes:
derivada = pendiente.

DEFINICION DERIVADA

La funcion derivada de f es la definida como sigue
en cada cada valor « € ID en el que exista el limite:
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DERrivapas BAsicas
D (k)
D ()

D(z")=n 2" !

Derivada de constante:
Derivada de identidad:
Derivada de potencia:

0
1

DERIVADAS Y OPERACIONES

Suma o resta: D(utv)=u £

Constante por formula: D (ku) = ku’

OrrAS DERIVADAS

Derivada de funcién potencial y de raiz cuadrada:

Dx™ = n - xn—l n—1__1/

Du" =n-u U

!

Funcién exponencial y logaritmica:
De” =e” De" =e" -/

!/

1
Dlnzx = — Dlnu:u—
T U

Derivada de funciones trigonométricas

Dsenz = cosx Dsenu = u' cosu

Dcosx = —senz Dcosu = —u'senu

REeGLA DE LA CADENA

Es la regla que permite derivar una composicion:
D
y=1[lu@)] —y =f[u(@)] v ()

EcuacioN REctA TANGENTE

La tangente a la grafica y = f(z) parax = a es

y—f(a) = f'(a)(z —a)

La pendiente es la derivada en ese punto:

m = f'(a)

CoNTINUIDAD Y DERIVABILIDAD

Al estudiar la derivabilidad de f en un valor concreto
T = x¢ primero estudiamos la continuidad en x = .

Nos podemos encontrar tres casos:
1. f es discontinua en x = x.
Tenemos que f no es derivable en x = x.

2. f es continua en x = x.
Hallamos las derivadas laterales:

[ (xo=) v [ (zot)
Ahora hay dos posibilidades:
— 2A: Las derivadas laterales no coinciden.
Resulta que f no es derivable en z = xg

jPunto anguloso!

Producto: Dw-v)=u -v+u-v — 2B: Las derivadas laterales coinciden (L)

_ " o —u-v Resulta que f es derivableen x =z :
Cociente: D (;) =z F(eo) =L
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